Calki nieoznaczone podstawowych funkcji elementarnych

1. dex:c c = constans .
dzielna . reszta
XPH dzielnik O " dzielnik
2 fxPdx=——+c peR\{L} zieint
p+1 Adx
—arctg(......
3. j'ldx:ln|x|+c Iax2+bx+c 9
X ) dla A<O
4. Iaxdx= 2 ¢
Ina

5. J.exdx=eX +c
6. j'sin X0X =—-COSX+C

7. Icosxdx:sin X+C

8. dx=tgx+c
J.coszx g

9. I_lz dx=-ctgx+c
sin” x

1

10. I L dx—arcsinx+c albo j
1-x?

1-x?

dx =—arccosx+c

> dx =—arcctg x+c¢

1
11. I1+X2dx=arctgx+c albo -[1+x

12. Ie“xdx = le”’X +C
(04

13. Isin(ax)dx =—Lcos(ax)+c

'[wdx:m f(X)]+c

f(x)
Liniowos$¢ calki nieoznaczonej Calkowanie przez cze$ci
[ 100+909) dx= [f(dx+ [g(x)dx [109-g' (9 dx = (x)-9(x) - [F(x)-g(x) dx

j f(x)—g(x) dx:jf(x)dx—jg(x)dx
fe- f(dx=c- [f(x)dx ceR

Calkowanie ulamkow prostych Postac kanoniczna

A Al : ax2+bx+c—a(x+£J2—A
J.& = n[COS] +cC 2a 4a

ax’ +bx+c=a (x+£}2 A
- 2
2a 4a

Postac iloczynowa
ax’ +bx+c=a(x—x)(X—Xx,)
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bjf (xX)dx=F(b)-F(a) gdzie If (X)dx=F(x)+c

z]f(x)dx =0 lj[ﬁ (x)x g(x):dx= !]f (x)dx+ !j[g(x)dx
t]'f(x)dx=—f]'f(x)dx j’c- f(x)dx=c-bj‘f(x)dx c = constans

calkowanie przez czesci

Tr00-g'00dx= F(9-9007~ [ 00-a(0) dx FIXI = F(b) - F(a)
caalkowanie przez podstawienie :

[rooox= [t @) g0t g@=a i g()=b

pole trapezu krzywoliniowego

P= t] F0)-f(x) dx wzgledemosi X

P= qj Eoy)- f(y) dx wzgledemosiY

dlugs)éc' luku krzywej

T = t]}/1+ b0 7dx

objgtj)éc' bryly obrotowej — obrot OX pole powierzchni obrotowej
[v|=7rbjf2(x)dx |z|=2nbjf(x),/1+ k(%) Zdx
objgtoéac' bryly obrotowej — obrot OY pole povCierzchni obrotowej

V| =2zzbjxf(x)dx f(x)>=0 |Z|=272’l]‘Xq/1+ F'(x) Zdx

przyklady :
2X+3 N
1. |————dx 2x+3=A€° +4x+c ,+B
-[xz +4x+c | « -
| 2x+3=A(2x+4)+B wymnozycyporéwnaci wyliczyc
1 .
— — dx X+3=4+/2t odstawic
-[(x+3)2 +2 | P
| dx=4/2dt
3. J‘Z;dx | A<0 postackanoniczna
X®—=2X+5
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